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[Las ideas de este trabajo derivan de un ensajrudsell tituladg Es la matematica

puramente linguiisticd?

Decimos que un teorema mateméafioes analitico si:

1) DeT se deduce un teorerhhque repite & (o parte del) en otros términos y la

verdad deT resulta de los significados de las palabras erdpteal establecerlo.
Diremos que 1) es la condicion necesaria paradhtaidad deT.
Decimos que un teorema matematlces analitico si:

2) DeT se deduce una serie de teoreftdag ,W,... que repiten & (o parte del) en

otros términos y la verdad deresulta de los significados de las palabras erdpteal

establecerlo.

Para que 2) sea una condicion necesaria y sufcpant la analiticidad de(es decir, para

gue sea una condicibn de la forma “si y sélo sitebe ser el caso que
Uu=vV,u=W,v=W,...

Entonces decimos que un teorema matemadties analitico si y sélo si:

3) De T se deduce una serie de teoremasV,W,... tales que
T=U,T=V, T=W,...y tales qued =V,U =W,V=W,... y la verdad dd resulta de los

significados de las palabras empleadas al estaldece

En 3), la condicién de qué =U,T =V, T= W,... cumple el propoésito de la repeticion Oe
en otros términos, mientras que la condicién de gueV,U =W,V =W,... garantiza la

analiticidad deT asumiendo que las condiciones expuestas en 2) ce@giciones

necesarias para la analiticidaddeSi no se cumple qug =V,U =W,V =W,...,, entonces

T no es un teorema analitico, incluso si se cumiglegondiciones expuestas en 2).

! Russell, Bertrandnalisis filoséfico Ediciones Paidés, Espafia (1999), pp. 113-127.
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En efecto, no es dificil imaginar casos en los spieumple la primera condicion (es decir,
que T=U,T=V,T=W,...) pero no la segunda (es decir, que=V,U =W,V=W,..).

Considérese una formula con infinitas proposicidnes como

12+22+32+...+n2=%n(n+ D+ 1. SiU eslP+22+3+ ..+ 52=% 56+ D(x 5 1y

Vesl?P+2°+3F+ .+ 6 :% 6(6-r 1)(X 6 1(es decir, tantty comoV repiten arl en otros
términos), entonces tales deducciones cumplen @qgritera condiciérpero no con la
segundaya que inmediatamente se ve dqueV , es decir, que

P+22+3F+ .+ 52=% 55+ 1)(¥ 5 1F¥ 5

mientras que

P+22+F+ .+ 62=% 6(6r (X 6 1F o

1 . iy .
Por lo tanto, el teorem +2°+ 3+ ..+ nzzgn(n+ 1)(n+ 1 no es analitico segun las
condiciones expuestas en 3).

Decimos que un teorema matematices sintético si sus respectivas deducciones

U,V,W,... son tales qué&J #V,U ZW,V# W,..,, independientemente de si son tales que
T=U,T=V, T=W,... (Ya vimos que el teorem# +2°+ 3+ ..+ nzzén(m D(n+ 1

es sintético porque, a pesar de que se cumpleTga®,T=V,T=W,..,, también se

cumple queld #V,U #W,V£ W,...)

Pero tampoco es dificil imaginar casos en los gaecéndicibn de que

UzV,U£ZW,VZW,... no se cumple. En tales casos, si se cumple que
T=U,T=V,T=W,..,, el teorema sera analitico. Ejemplos de esto altson infinitos

teoremas aritmeéticos con un numero finito de prigmses.

2 Hilbert, David,On the infinite en From Frege to GodeHarvard, EEUU (1967), p. 372.
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